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Instructions au candidat(e) (3) 7 siall cilaulas
e Important : Le candidat est invité a lire oda 3¢ 8 (B)pdiiall Lo Gy sala e
et suivre attentivement ces gz Jardl g A2 il 5

e Le document que vous avez entre les ladia 3 el G Al ARG Gl (ST @
mains est de 3 pages : la premiére est filgn gills duald g A gY)
réservée aux recommandations ;

e Répondre aux questions du sujet avec Las £ gaaa gl i oo AaY e 2 o
précision et soin ; (dglic 9 483 (pa Al

e Seule la calculatrice scientifique non ALY e dulad) AV Jlarials U oy @
programmable est autorisée ; dadd dava ull

e Vous devez justifier les résultats ; fplidl) et Ao Ay @

e Vous pouvez répondre aux exercices A i a3l (889 Guladll o Ay diSay e
selon I’ordre que vous choisissez, mais "?:‘EJ:‘ b e U:"-f:' O ‘.(“-":'Juﬁ)wui-t'
veuillez numéroter les exercices et les Alici¥lly Cpoladl ot i U“"".Jw‘ «ipgp}
questions en respectant la numérotation g yasall 2 208l
définie dans le sujet ;

e Veillez a la bonne présentation de votre a3, ) Al G Ao Jaad) dile by e
copie et a une écriture lisible ; t5 9 ke hady dligl) g

e Il est souhaitable que les pages soient Ul il 31,90 clada ad i i @
numérotées pour faciliter la correction ; el e il

e Eviter I’écriture au stylo rouge ; ¢ paa) ally AU Culad Gy o

. g sasall G lad JSI dliallaa (e () 303 @

Assurez-vous que vous avez traité tous
les exercices avant de quitter la salle
d’examen.
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Exercice n°1 :(4pts)

0.5

0.25

0.5

0.5

0.25

. . . r . r . u - 2
On considere la suite numérique (u ) définie par: u, =2 et u_ ,= — ,nelN
n)peIN 0 n+l 2” + 5
n

1. Calculer u, et u,
2. Montrer par récurrence que pour tout n de IN : u, > -1
1
1+u,

3.0n pose: v, = pour tout n de IN
3.a. Calculer v,
3.b. Calculer v, , —v, puis en déduire que (v") est une suite arithmétique de raison 3

3.c. Exprimer v, en fonction de »
—2n+2
2n+1

3.d. En déduire que u,=

4. Calculer lim u,

n—+o

Exercice n°2 :(1pt)

0.5

0.5

Soit X une variable aléatoire dont la loi de probabilité est donnée par le tableau ci-dessous.

1. Déterminer p (X =0) X, 0| 1 2
2. Calculer E (X ) Pespérance mathématique de la variable p( X = xi) 1 3
aléatoire X 8 8

Exercice n°3 :(3pts)
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Une urne contient quatre boules rouges et deux boules noires. Toutes les boules sont
indiscernables au toucher.

On tire au hasard successivement et sans remise deux boules de ’urne.

On considere les trois événements suivants :

A : « Les deux boules tirées sont rouges »

B : « La premiére boule tirée est noire et la deuxiéme est rouge »

C : « L’une des boules tirées est noire et I’autre est rouge »

1. Montrer que : p(A)z%
4
2. Montrer que : p(B):E

3. Montrer que : p(C):%

4. Les événements B et C sont-ils indépendants ? Justifier la réponse.
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Exercice n°4 :(12pts)

3e* -1 .
eex 1 et soit (Cf)

On considére la fonction numérique f définie sur IR par: f (x):

sa courbe représentative dans un repére orthonormé (0 sis j)

1 | 1. Justifier que lim f (x) =—1, puis donner une interprétation géométrique du résultat.

0.5 | 2.a. Vérifier que r ( x) =3- pour tout x de IR

e’ +1

1 | 2.b. Montrer que lim f (x) =3 , puis donner une interprétation géométrique du résultat.
4e*

—— pour tout x de IR

1 | 3.a. Montrer que f’'(x)= (
e’ +1

0.5 | 3.b. Donner le signe de f '(x) pour tout x de IR

1 | 3.c. Dresser le tableau de variations de f
0.5 | 4.a. Calculer f(-In3)

0.5 | 4.b. Déterminer I’image de I’intervalle [—ln3;0] par la fonction f

1 | S. Déterminer I’équation de la tangente a (C f) au point d’abscisse x, =0
4e* (1 —-e )
3
(e" + 1)

1.5 | 6.b. En déduire que (C f) admet un point d’inflexion dont on déterminera les coordonnés.

1 | 6.a. Montrer que f"(x)= pour tout x de IR

7. Soit F la fonction numérique définie sur IR par: F(x)= 4ln(e" + 1) -Xx
1 | 7.a. Montrer que la fonction F est une primitive de f sur IR

1.5 | 7.b. Dans la figure ci-dessous (C f) est la courbe représentative de f dans (0 ,;,})

Montrer que I’aire du domaine limité par la courbe (Cf) , ’axe des abscisses, I’axe des

ordonnées et la droite d’équation x = /n2 (La partie hachurée) est égale a (4ln 3-5in 2) u.a
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